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Zentraliibungsaufgaben

1. Bestimmen Sie die Grenzwerte der folgenden Reihen:
a) Z;X’:] %’
b) > s
Untersuchen Sie die folgenden Reihen auf Konvergenz:
) Yooty ;Lj’
d) >
& Yoor gL &

2. a) (Ungleichung von Cauchy-Schwarz)
Esseienn € N, aq,...,a, € R, by,...,b, € R. Zeigen Sie, dass

n 2 n n
Zakbk < Z'ak|22|bk|2.
k=1 k=1 k=1

b) Zeigen Sie: Wenn die Reihe )~  a
> > an/n absolut.

2 konvergiert, so konvergiert die Reihe

3. Zeigen Sie, dass die Doppelreihe ?kzz Jik konvergent ist und berechnen Sie ihren

Wert.
Hausaufgaben

1. a) Beweisen Sie das Quotientenkriterium (Konvergenzkriterium 7.11 (b)) fiir die
Konvergenz von Reihen.

Bitte wenden!
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b) Es sei (a,)nen ine ‘monoton fallende Nullfolge so dass die Reihe ) -, a,, kon-
vergiert. Zeigen Sie, dass dann (n an)neN eine Nullfolge ist. '

/1

d\y\ QL,(/‘} L‘v /\ Q;Lél‘]/ .;//’“
2. Essei ag := 0 und a, { —]/fur ke N. ' %\”‘dm (e

et
b) Untersuchen Sie das Cauchy-Produkt der Reihe > /7 a;, mit sich selbst auf Kon-
vergenz.

3. Esseien A, B C R. Beweisen oder widerlegen Sie die folgenden Aussagen:

s A

a) A°U B° = (AU B)°. S 4 § ”
e géﬂf’“ </, w»"
b) A° = A, falls A abgeschlossen ist. - ’
A /g !
¢) A°NB°= (AN B)°. i
d ANBCANnB.
« {Cig ) #Ang))

4, Bestimmen Sie zu den Folgen (a,,)nen jeweils die Hiaufungswerte der Folge und die
Hiufungspunkte der Menge {a, | n € N}:

N Q,)‘( /

a) a, = (—1)", e e f\t /C/{( S8
b) Uy, = (__1)17, + %, s Ak :[:r//\(*‘ T/ ¢ SEl ”Qéw{:\,.(),/«) /\7 f” i%
¢) a, = n 2’““ wobei k, = max{m € NIL2m/< n}. - . / ( Z) - %,-/
& O
sy 0 7 L s N 7
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