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DEADLINE: Fr. 30. 10. 2015, 16:00. Abgabe in Paaren.

1. Sei (X, X) ein messbarer Raum. Beweisen Sie: Ist (1,) eine Folge von Maflen auf X
mit p,(X) =1, dann ist v : X — R,

v(E) =Y 27", (E), E€X,
n=1

ein Mafl und v(X) = 1.

2. Zeigen Sie: Die in der Vorlesung definierte Familie F der endlichen Vereinigungen
von Intervallen der Form

(CL, b]a (—OO, b]a (CI,, +OO)> (—OO, +OO)
ist ein Algebra auf R.

3. Zeigen Sie: Ist das Intervall (a,+00), a € R, die disjunkte Vereinigung von Inter-
vallen (a;, b;], dann ist

Ze((aj,bj]) = +o0.

4. Sei X eine Menge, A eine Algebra auf X und p ein Mafl auf A. Fiir beliebige B C X
definieren wir
W (B) :=inf{u(A) | BC Aec A}.
Zeigen Sie, dass p/(E) = p(E) fir alle £ € A und dass p*(B) < p/(B), wobei
u* das dulere Mafl bezeichnet. Beweisen Sie auflerdem, dass p* = p/ wenn X die

abzdhlbare Vereinigung von Mengen mit endlichem p-Maf ist. Ist p’ abzéhlbar
subadditiv?



