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1. Sei (Xi)i∈I , I nicht leer, eine Familie von σ-Algebren auf einer Menge X . Zeigen
Sie, dass

⋂

i∈I
Xi wieder eine σ-Algebra ist.

2. Sei (X,X) ein messbarer Raum, f : X → R messbar, und C > 0 eine reelle Zahl.
Zeigen Sie, dass die abgeschnittene Funktion fC : X → R,

fC(x) :=











C, f(x) > C

f(x), |f(x)| ≤ C

−C, f(x) < −C,

messbar ist.

3. Zeigen Sie: Sind X, Y Mengen, f : X → Y eine Abbildung und X eine σ-Algebra
auf X , dann ist

Y = {A ⊂ Y | f−1(A) ∈ X}

eine σ-Algebra auf Y .

4. Sei (X,X) ein messbarer Raum und f : X → R eine Funktion. Zeigen Sie: f ist
messbar genau dann, wenn f−1(A) ∈ X für jede Borel Menge A ⊂ R.


